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Lekcija 1: Racionalne funkcije

Lekcija 1: Racionalne funkcije

Zadatak 1
(septembar 2016.) Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

x%+8x+7
f&x) = T x—1
Resenje:
1) Domen Df:x € (—00,1) U (1, 4+0)
2) Presek sa x-osom B(—1,0), C(—7,0), presek sa y-osom A(0, —7)
3) Znak funkcije:
f(x) >0zax € (—7,—-1) U (1, +)
f(x) <0zax € (—o,-7)U(-1,1)
4) Parnost funkcije: nije parna, nije neparna
5) Asimptote:
- vertikalne: x = 1 (i sa leve i sa desne strane), horizontalne nema
- kose: y = x + 9 (isaleve i sa desne strane)
6) Ekstremne tacke: E (=3, 2) maksimum; F (5, 18) minimum
7) Monotonost funkcije:
) x% —2x—15
f(x)= RN
funkcija raste,tj. f'(x) > 0zax € (—o,—3) U (5, +x)
funkcija opada,tj. f'(x) <0zax € (-3,1)U(1,5)
8) Prevojne tacke: nema prevojnih tacaka
9) Konveksnost/konkavnost:

" 32
frx) = =17
funkcija je konveksna,tj. f''(x) > 0za x € (1, +o0)
funkcija je konkavna,tj. f"(x) <0zax € (—x,1)
10) Grafik funkcije: ‘=1

fo) ="——

40

20/

y=x+9

x2+8x+7
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Zadatak 2
(februar 2016.) Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:
3
X
f&) =511y
Resenje:

1) Domen Df:x € (—o0,—1) U (—1, +)
2) Presek sa x-osom B(0,0), presek sa y-osom A(0,0)
3) Znak funkcije:
f(x) > 02zax € (0,+)

f(x) <0zax € (—o,—-1)U (—-1,0)
4) Parnost funkcije: nije parna, nije neparna
5) Asimptote:
- vertikalne: x = —1 (i sa leve i sa desne strane)

- horizontalne: nema

X . .
- kose:y = > 1 (i saleve i sa desne strane)

6) Ekstremne tacke: E (—3, — %7) maksimum

7) Monotonost funkcije:
) x%(x +3)
Fo) =013
funkcija raste, tj. f'(x) >0zax € (—o,—3) U (—1,0) U (0, +0)
funkcija opada,tj. f'(x) <0zax € (-3,-1)
8) Prevojne tacke: P(0,0)
9) Konveksnost/konkavnost:

" 3x
T
funkcija je konveksna,tj. f"'(x) > 0 za x € (0,+)
funkcija je konkavna,tj. f"'(x) < 0zax € (—o,—1) U (—1,0)
10) Grafik funkcije:

3

f(x) =

x
2(x+1)2

Lekcija 1: Racionalne funkcije
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Zadatak 3
(februar 2016.) Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

flx) =

2x3
x2+1

Resenje:
1) Domen Df:x € (—o0,40)
2) Presek sa x-osom B(0,0), presek sa y-osom A(0,0)
3) Znak funkcije:
f(x) > 0zax € (0,+x)
f(x) <0zax € (—x,0)
4) Parnost funkcije: nije parna, jeste neparna
5) Asimptote:
- vertikalne: nema, horizontalne: nema
- kose: y = 2x (i saleve i sa desne strane)
0) Ekstremne tacke: nema ekstremnih tacaka
7) Monotonost funkcije:
4 2
@ =2
funkcija raste, tj. f'(x) > 0zax € (—o,0) U (0, +o0)
funkcija opada,tj. f'(x) <0zax € @

8) Prevojne tacke: P(0,0), Q (_\/§’ _ %5) R (\/§, 32£)

9) Konveksnost/konkavnost:
., 4x(3 — x?)
frx) = I
funkcija je konveksna,tj. f"(x) > 0za x € (—o,—3) U (0,V3)
funkcija je konkavna,tj. f"(x) < 0zax € (—V/3,0) U (v3, 4+)
10) Grafik funkcije:
y =2x
2x3
x2+1

f&x) =
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Zadatak 4
(februar 2016.) Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:
x? —3x+2
f) =———

X
Resenje:
1) Domen Df:x € (—o0,0) U (0, +00)
2) Presek sa x-osom B(2,0), C(1,0) nema presek sa y-osom
3) Znak funkcije:
f(x) >0zax € (—,0)U (0,1) U (2,+x)
f(x)<0zaxe€(1,2)
4) Parnost funkcije: nije parna, nije neparna
5) Asimptote:
- vertikalne: x = 0 (sa obe strane)

- hotizontalne: y = 1 (sa obe strane), kose: nema
. 4 1\ . .
6) Ekstremne tacke: E (5’ - 5) minimum

7) Monotonost funkcije:
3x — 4
x3

fi(x) =

4
funkcija raste,tj. f'(x) >0zax € (—,0) U (5, +00>

4
funkcija opada,tj. f'(x) <0zax € (O, §>

8) Prevojne tacke: P(2,0)
9) Konveksnost/konkavnost:

iy 6(2 —x)

)= i

funkcija je konveksna,tj. f''(x) > 0za x € (—,0) U (0,2)
funkcija je konkavna,tj. f"(x) < 0zax € (2,+)

x=‘F x=0

10) Grafik funkcije:

x2-3x+2
5 f)=——F

-10 10
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Zadatak 5
(februar 2016.) Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:
x—2
fGx) = G-
Resenje:
1) Domen Df:x € (—0,4) U (4, +0)
2) Presek sa x-osom B(2,0), presek sa y-osom (0, — %)

3) Znak funkcije:
f(x) >0zax € (2,4) U (4,+x)
f(x) <0zax € (x,2)
4) Parnost funkcije: nije parna, nije neparna
5) Asimptote:
- vertikalne: x = 4 (sa obe strane)

- hotizontalne: y = 0 (sa obe strane), kose: nema
6) Ekstremne tacke: E (0, — %) minimum

7) Monotonost funkcije:
vn X
f (x) - (x _ 4)3
funkcija raste, tj. f'(x) > 0za x € (0,4)
funkcija opada, tj. f'(x) < 0zax € (—,0) U (4, +)
8) Prevojne tacke: P (—2, - é)

9) Konveksnost/konkavnost:
" 2(x + 2)
HOE R
funkcija je konveksna,tj. f''(x) > 0zax € (—2,4) U (4, +»)
funkcija je konkavna,tj. f"(x) < 0za x € (—o0,—2)

10) Grafik funkcije: X =4 4
X =

0.5

Lekcija 1: Racionalne funkcije
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Zadatak 6

(januar 2014.) Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:
x(x—1)
f =31
Resenje:
1) Domen Df:x € (—o0,400)
2) Presek sa x-osom B(0,0), C(1,0), presek sa y-osom A(0,0)
3) Znak funkcije:
f(x)>0zax € (—,0) U (1,+0)
f(x) <0zax € (0,1)

4) Parnost funkcije: nije parna, nije neparna

Lekcija 1: Racionalne funkcije

5) Asimptote: vertikalne asimptote nema, horizontalna asimptota y = 1 sa obe strane, kose asimptote nema

1+V2

6) Ekstremne tacke: E (—1 -2,
7) Monotonost funkcije:
x24+2x—1

fie) = (2 + 1)?

> ) maksimum; F (—1 +4/2, %E) minimum

funkcija raste, tj. f'(x) > 0zax € (—,—1 —V2) U (=1 + V2, +)
funkcija opada, tj. f'(x) < 0zax € (=1 —+2,—1++/2)

8) Prevojne tacke: P (—2 — \/§, #) ,0 (—2 + \/§, %) ,R(1,0)

9) Konveksnost/konkavnost:

2(—x3 —3x%+3x + 1)
(x2+1)3

frx) =

funkcija je konveksna, tj. f''(x) > 0za x € (—o0,—2 —V3) U (=2 ++3,1)
funkcija je konkavna,tj. f"'(x) < 0zax € (=2 —+3,-2 +V/3) U (1, +»)

10) Grafik funkcije:

x(x—1)
f(x) =—F——
E x“+1
y=1 /.\ ;
-15 -10 5 B\ / C 5 10 15
F
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Zadatak 7
(septembar 2014.) Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:
_ 4x? +13x + 10
f&) = x+1
Resenje:

1) Domen Df:x € (—00,—1) U (—1, +0)
2) Presek sa x-osom B(— %, 0), C(—2,0), presek sa y-osom A(0,10)
3) Znak funkcije:

f(x) >0zax€ (—2,—%) U (—1, +)

5
f(x) <0zax € (—o,—2)U (_Z'_1>
5) Asimptote: vertikalna asimptota x = —1 sa obe strane, kosa asimptota y = 4x + 9 sa obe strane
6) Ekstremne tacke: E (— E, 1) maksimum; F (— l, 9) minimum
2 2
7) Monotonost funkcije:

4x°% +8x + 3

fie) = (x + 1)2

3 1
funkcija raste,tj. f'(x) >0zax € (—00,—5> U (_5' +00>

3 1
funkcija opada,tj. f'(x) <0zax € <_§' —1) U <—1, _5>
8) Prevojne tacke: nema prevojnih tacaka
9) Konveksnost/konkavnost:
PGy

funkcija je konveksna tj. f''(x) > 0zax € (—1, +)
funkcija je konkavna,tj. f"(x) < 0zax € (—o,—1)

10) Grafik funkcije: y=4x+9

4x% +13x + 10
x+1

f&x) =

y=4x+9




SKRIPTE EKOF 2020/21 skripteekof.com Lekcija 2: Eksponencijalne funkcije

Lekcija 2: Eksponencijalne funkcije

Zadatak 1
(septembar 2016.) Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:
2x%2+x+1

f&) = x

e
Resenje:
1) Domen Df:x € (—o0,400)
2) Presck sa x-osom nema, presek sa y-osom A(0,1)
3) Znak funkcije:
f(x) >0zax € (—o,+)
f(x)<0zax€e®

4) Parnost funkcije: nije parna, nije neparna

5) Asimptote:
- vertikalne: nema - horizontalne: y = 0 (sa desne strane) kose: nema
6) Ekstremne tacke: E (%, #) maksimum; F (0, 1) minimum
7) Monotonost funkcije:
x(3 — 2x)
f'x) = Era—

3
funkcija raste, tj. f'(x) >0zax € (0,§>
3
funkcija opada,tj. f'(x) <0zax € (—,0) U (E' +00>

8) Prevojne tacke: P (%, \/Z—E) ,0 (3,Z—§>
9) Konveksnost/konkavnost:
., 3 —7x + 2x?
fry =

1
funkcija je konveksna, tj. f"® > 0zax € <—oo, E) U (3, +)

1
funkcija je konkavna,tj. f"(x) <0zax € (E' 3)
10) Grafik funkcije:

2x2+x+1
f(x):T
E
Q
y=0
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Zadatak 2
(januar 2015.) Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:
fQ) = (x? + x)e™H/*
Resenje:
1) Domen Df:x € (—,0) U (0, +0)
2) Presck sa x-osom B(—1,0), presek sa y-osom nema
3) Znak funkcije:
f(x) >0zax € (—o,—1) U (0, +)
f(x) <0zaxe€ (—1,0)
4) Parnost funkcije: nije parna, nije neparna
5) Asimptote:
- vertikalne: x = 0 (sa leve strane)
- horizontalne: nema, kose: nema
0) Ekstremne tacke: nema
7) Monotonost funkcije:
e_%(sz +2x + 1)
F00) = -
funkcija raste, tj. f'(x) > 0zax € (0,+)
funkcija opada,tj. f'(x) < 0zax € (—x,0)

8) Prevojne tacke: P(—1,0)
9) Konveksnost/konkavnost:
1 1

1 1
. 2 xx® +2e xx?+e xx+ex
HOE =
funkcija je konveksna,tj. f"(x) > 0za x € (—o,—1) U (0, +0)
funkcija je konkavna, tj. f''(x) < 0zax € (—1,0)

10) Grafik funkcije:

40

fx) = (x* + x)e V>
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Zadatak 3

(januar 2015.) Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

e3x

1+ 3x

flx) =
Resenje:
1) Domen Df:x € (—OO, - %) V) (—g, +00)

2) Presck sa x-osom nema, presek sa y-osom A(0, 1)
3) Znak funkcije:

f(x)>0zaxe€e (—%,+00>

f(x)<0zaxe€e (—00,—%)

4) Parnost funkcije: nije parna, nije neparna
5) Asimptote:
- vertikalne: x = —% (sa obe strane)

- horizontalne: y = 0 (sa leve strane), kose: nema
6) Ekstremne tacke: E(0, 1) minimum
7) Monotonost funkcije:
) 9e3%x
FO) =302
funkcija raste, tj. f'(x) > 0zax € (0,+)

1 1
funkcija opada,tj. f'(x) <0zax € (—oo, —§> V] (—5, 0)

8) Prevojne tacke: nema
9) Konveksnost/konkavnost:

9e3*(9x? + 1)
(1+ 3x)3

') =
1
funkcija je konveksna,tj. f''(x) > 0zax € (5, +00>

1
funkcija je konkavna ,tj. f''(x) < 0zax € (—oo, —§>
10) Grafik funkcije:

3x

f(x):1+3x




