SKRIPTE EKOF 2020/21

Matematika

Reseni ispitni rokovi 2018.i 2019.

ReSeni ispitni primeri sa pismenog ispita 2018.1i 2019.

SKRIPTE
EKOF

Spremite ispit - lako i efikasno!

SKRIPTE ZA MATEMATIKU 2020/21

I kolokvijum II kolokvijum IZ> III kolokvijum IZ> Ispit
Skripta Baze Skripta Baze Skripta Baze Skripta | Baze| Rokovi
Primeri Pregledi Primeri Pregledi Primeri Pregledi Teorija | Zamenski

© 2020 Skripte Ekof. Sva prava su zadrzana. Autor zabranjuje belezenja i umnozavanja svog dela u
celosti ili delimi¢no, bilo kojim sredstvima, u bilo kom obliku, na bilo koji trajni ili privremeni,
posredni ili neposredni nacin. (¢lan 20. Zakona o autorskom i drugim srodnim pravima ,Sluzbeni
glasnik RS", br. 104/2009, 99/2011, 119/2012, 29/2016 - Odluka US RS i 66/2019)

skripteekof.com




Univerzitet u Beogradu, Ekonomski fakultet, Beograd — Pismeni ispit iz Matematike

Oznaka zadatka: 19/1 Datum: 9.1.2019.

Ime, prezime i broj dosjea:

Potpis (kao u indeksu):

ZADACI:

1. (20 poena) Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:
72

1= Zm

2. (20 poena) Izracunati integral:

/ e?:r + e
. dx
(e* +2)(e?* +1)

3. (20 poena) Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

oy wy oy
— 4

216 144 72 12

4. (20 poena) Naéi opste reSenje diferencne jednaéine: 2y;1o — Tyrp1 + 3y, = 6.
Odrediti partikularno resenje koje zadovoljava uslove yg = 2 i 2y; = —1, i komentarisati
njegovo ponasanje kada se parametar ¢ neograni¢eno uvecava.

5. (20 poena) Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i resiti sistem
linearnih algebarskih jednacina:

3r — 2y 4+ 2z = 4
2t — p — z = 2
r + ay + 3z = -—-2a
2r — 2y + 62 = 4

Zelimo Vam uspeh na ispitu!


Dragan
Typewritten Text
9.1.2019.


SKRIPTE EKOF 2019/20 skripteekof.com Reseni ispitni rokovi iz matematike 2018. 1 2019.

Grupa 19/1 — resenja
Zadatak 1
1) Domen Df:x € (—o0,400)
2) Presek sa x-osom B(0, 0), presek sa y-osom A(0, 0)
3) Znak funkcije:
f(x) >0zax € (—,0) U (0,+x)
f(x)<0zax€e®
4) Parnost funkcije: nije parna, jeste neparna
5) Asimptote:
- vertikalne: nema (i sa leve 1 sa desne strane),
- horizontalne: nema
- kose: y = x (sa desne strane), y = —x (sa leve strane)
6) Ekstremne tacke: E (0, 0) minimum
7) Monotonost funkcije:
oo x3 + 2x
F= vt
funkcija raste,tj. f'(x) > 0zax € (0,+)
funkcija opada,tj. f'(x) < 0zax € (—x,0)

8) Prevojne tacke: P (—\/z \/2_5) , 0 (\/z \/2_5)

9) Konveksnost/konkavnost:

Bx?2+2)(x?+ 1)Vx2 + 1 —3xVx2 + 1(x3 + 2x)
2
(G2 + DVaZ+1)
funkcija je konveksna, tj. f"'(x) > 0zax € (—V2,V?2)
funkcija je konkavna,tj. f'® < 0zax € (—oo, —\/E) U (\/E, +00)

£ =

10) Grafik funkcije:

<
Il
=

y ==X L5
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Zadatak 2

1 3 1
— 2x X X
——1Oln|e +1|+—5arctg(e )——Slnle +2|+C

Zadatak 3

- Parcijalni izvodi prvog reda:
0z x*—y

ox 72

0z _y—x 1

dy 72 12

- Stacionarne tacke: M(—2,4), N(3,9)

- Parcijalni izvodi drugog reda:

0%z x
ax2 36
0%z 1
d0xdy -T2
0%z 1
ay? 72
- Lokalni ekstremi: Z,;,,(3,9) = — 1—76

Zadatak 4
- Resenje diferencne jednacine:

e =127+ ¢,3t -3

- Pocetni uslovi:
y0:2 :}C12_0+C230—3:2 — C1+C2:5
2y1==1 = 2(127 " +¢3'=3)=-1 = ¢ +6¢c,=5

Reseni ispitni rokovi iz matematike 2018. 1 2019.

- Resavanjem sistema dobijamo ¢; = 5, ¢; = 0, te je partikularno resenje koje zadovoljava ove uslove:

Y =527t +03t -3 =527 -3

- Ponasanje ovog resenja kada se t neograniceno uvecava:

lim 5-27t -3 =-3

t—>+c

Zadatak 5

-za a # —1, sistem je saglasan i ima jedinstveno resenje (x,y,z) = (0,—2,0)

-za a = —1, sistem je saglasan i ima beskona¢no mnogo resenja (x,y,z) = (4a, =2+ 7a,a), «a ER



Univerzitet u Beogradu, Ekonomski fakultet, Beograd — Pismeni ispit iz Matematike

Oznaka zadatka: 19/2 Datum: 9-1.2019.

Ime, prezime i broj dosjea:

Potpis (kao u indeksu):

ZADACI:

1. (20 poena) Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

&

f(ff):m

2. (20 poena) Izracunati integral:

v = 3 9
/m+ﬁ+\/aTdT

x(l+ )
3. (20 poena) Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:
36 48
=Y+ —+ —
Yy

4. (20 poena) Naci opste resenje diferencne jednacine: 6y;.0 —yi1 —y¢ = 8. Odrediti
partikularno resenje koje zadovoljava uslove yg = 1 i 2y; = —1, i komentarisati njegovo
ponaSanje kada se parametar ¢ neograniceno uvecava.

5. (20 poena) Resiti matriénu jednacinu
-2 1 0

XA=X+A gdeje A= 0 -2 1
=y =f =9

Zelimo Vam uspeh na ispitu!


Dragan
Typewritten Text
9.1.2019.
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Grupa 19/2 — resenja
Zadatak 1
1) Domen Df:x € (—00,—1) U (—1, +0)
2) Presek sa x-osom B(0,0), presek sa y-osom A(0,0)
3) Znak funkcije:

f(x) > 0zax € (0,+x)

f(x) <0zax € (—o,—-1)U (—-1,0)

4) Parnost funkcije: nije parna, nije neparna
5) Asimptote:
- vertikalne: x = —1 (i sa leve i sa desne strane)

- horizontalne: nema

X . .
- kose: y = > 1 (i saleve i sa desne strane)

6) Ekstremne tacke: E (—3, — %7) maksimum

7) Monotonost funkcije:
. x*(x+3)
I =567
funkcija raste, tj. f'(x) > 0zax € (—o0,—3) U (—1,0) U (0, +)
funkcija opada,tj. f'(x) <0zax € (-3,-1)
8) Prevojne tacke: P(0,0)
9) Konveksnost/konkavnost:
" 3x
frx) = R
funkcija je konveksna,tj. f"'(x) > 0 za x € (0,+)
funkcija je konkavna,tj. f"(x) < 0zax € (—o,—1) U (—1,0)
10) Grafik funkcije:

3

_ X
f&® =35+ 12

-10
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Zadatak 2

=6(@-W—arctg§/§)+6

Zadatak 3

- Parcijalni izvodi prvog reda:
0z 36

ox x?

0z _ 48

oy Ty

- Stacionarne tacke: M (3, 4)
- Parcijalni izvodi drugog reda:

0%z 72
ax2 i3
0%z

dxdy =1
0%z 96
oy y?

- Lokalni ekstremi: Zpy,;n(3,4) = 36

Zadatak 4

- Resenje diferencne jednacine:
1\

yt =C(C <_§> + C22_t + 2

- Pocetni uslovi:
0

1
y():]. = C1<_§) +C22_0+2:1 = C1+C2:_1

1
2y, =—-1 = 2<cl(—§)

1

+ C22_1 + 2) = _1 = —2C1 + 3C2 = _15

Reseni ispitni rokovi iz matematike 2018. 1 2019.

M . . .. 12 17 . . v . . .
- Resavanjem sistema dobijamo ¢; = — 2= teje partikularno resenje koje zadovoljava ove uslove:

5
t

_12( 1) 17 9=t 4 9
Y =7%5\"3) "5

- Ponasanje ovog resenja kada se t neograniceno uvecava:
t

12/ 1 17
lim —(——) ——27t4+2=2

3 5

t—>+o0o 5
Zadatak 5
- Matri¢na jednacina: X = A(A— D7, det(A—1)#0



Univerzitet u Beogradu, Ekonomski fakultet, Beograd — Pismeni ispit iz Matematike

Oznaka zadatka: 19/3 Datum: 9-1.2019.

Ime, prezime i broj dosjea:

Potpis (kao u indeksu):

ZADACI:

1. (20 poena) Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

1

f@) = 5

2. (20 poena) Izracunati integral:

[

3. (20 poena) Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

4. (20 poena) Nadi opste resenje diferencne jednagine: 2y;12 — 3ye+1 — 2yr = 6.
Odrediti partikularno redenje koje zadovoljava uslove yg = 0 i 2y; = —1, 1 komentarisafi
njegovo ponasanje kada se parametar ¢ neograni¢eno uvecava.

5. (20 poena) Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i resiti sistem
lincarnih algebarskih jednacina

-z + y + 2z =1
ax + 20y + 2z = 1

Zelimo Vam uspeh na ispitu!


Dragan
Typewritten Text
9.1.2019.
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Grupa 19/3 — resenja
Zadatak 1
1) Domen Df:x € (—o0,0) U (0, +00)
2) Presek sa x-osom nema, presek sa y-osom nema
3) Znak funkcije:

f(x) > 0zax € (0,+x)

f(x) <0zax € (—x,0)
4) Parnost funkcije: nije parna, nije neparna
5) Asimptote:
- vertikalne: x = 0 (i sa leve i sa desne strane),
- horizontalne: y = 0 (sa desne strane), y = —1 (sa leve strane)
- kose: nema
0) Ekstremne tacke: nema
7) Monotonost funkcije:

! ex
') = —m
funkcija raste,tj. f'(x) >0zax €@
funkcija opada, tj. f'(x) < 0zax € (—,0) U (0, +)
8) Prevojne tacke: nema
9) Konveksnost/konkavnost:
. e*(—e*—-1)
f'(x) = —W
funkcija je konveksna,tj. f"'(x) > 0 za x € (0,+)
funkcija je konkavna,tj. f"(x) < 0zax € (—,0)

10) Grafik funkcije:

-

-10 -5 3 10
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Zadatak 2

1 5
= —Zln|3\/x+2— 1| +§ln

23\/x+2+1>
—— | +C

3vV3
(§/x+2)2+3{/x+2+2|—T\/—arctg< 7

Zadatak 3
- Parcijalni izvodi prvog reda:

0z 48

ax x?

0z 36

ay Ty

- Stacionarne tacke: M (4, 3)

- Parcijalni izvodi drugog reda:

0%z 96
ax2 i3
0%z

dxdy =1
0%z 72
oy y?

- Lokalni ekstremi: Zy,; (4, 3) = 36

Zadatak 4

- Resenje diferencne jednacine:
t

1
Ve =1 <—§> +c2t -2

- Pocetni uslovi:
0

1
y0=0 = C1<_§) +C220_2:O = C1+C2:2

1
2y, = -1 = 2<c1(—§)

- Resavanjem sistema dobijamo ¢; = 1, ¢; = 1, te je partikularno resenje koje zadovoljava ove uslove:
t

—( 1) +2t-2
Ye = >

1
+C221—2>=—1 = —C1+4‘C2=3

- Ponasanje ovog resenja kada se t neograniceno uvecava:
t

1
lim <_E) +2t—2 = 4o

t—>+o
Zadatak 5
-za a # 1, sistem je saglasan i ima jedinstveno resenje (X,y,z) = (0, 0,%)

. . .. . . 1 1 3
-za a = 1, sistem je saglasan i ima beskona¢no mnogo resenja (x,y,z) = ( — Saas—sal), a €ER



